L'espace est muni d'un repere orthonormal (O] ,R). On consideére les points A, B, C et | de coordmsrespectives (—1;2; 1),
(1;-6;-1),(2;2;2)et(0;1;-1).
1. Déterminer une équation cartésienne du plamEepant les trois points A, B et C.

2. Q est le plan d’équation+y — 3z + 2 =0 et Q' le plan de repére (O ;k).
a. Pourquoi Q et Q' sont-ils sécants ?
b. Déterminer un point E et un vecteur directaude la droiteA intersection des plans Q et Q.
3. Ecrire une équation cartésienne de la sphéeecgmtre | et de rayon 2.
4, On considére les points J et K de coordonnégeotives (-2 ;0;0)et(1;0; 1).
Déterminer avec soin l'intersection de la spheet & la droite (JK)
CORRECTION
1. P est un plan dorecune équation de la formeax+by+cz+d=0
AOPdonc-a+2b+c+d=0 BOP donca—6b-c+d=0 COPdonc2a+2b+2c+d=0
-a+c+d=-2b
On obtient donc le systeme: a-c+d=6b

a+c+0,5d=-b
—at+tc+d=-2b
En additionnant les lignes,let L, le systeme devient:: 2d=4b
a+c+0,5d=-b

-a+c+2b=-2b —-a+c=-4b
soit en remplacant le systeme d=2b donc d=2b
a+c+b=-b a+tc=-2b
a+tc=-2b
En additionnant les lignesilet L3 le systéeme devients: d=2b
2c=-6b

doncd=2b;c=-3betenremplacanta— 3b=-2bdonca=>b
Le plana donc pour équationax+by—-3bz+2b=0soitb(x+y—3z+2)=0donx+y—-3z+2=0

2.a Un vecteur normal & Q est(1 ;1 ; — 3)
Un vecteur normal a Q’ e§t(0 ;1;0)
Ces deux vecteurs ne sont pas colinéaires dondQret sont pas paralléles donc sont sécants.

b. Soit E le point de @ Q’ d'abscisse 0 ; E1 Q doncy—3z+2=0donc =y +2
E 0 Q' doncy = 0 donc E a pour coordonnées=0;y=0;z= %

Soit F le pointde @ Q' de cote 0 ; F1 Q doncx+y+ 2 =0 donx=-y—2
F O Q' doncy = 0 donc F a pour coordonnées= —2 ;y=0;z=0.

Un vecteur directeur d& est FE de coordonnées ( 2 ; Og;) donc un vecteur directeur deestu = :—; FE.
u a pour coordonnées (3 ;0 ; 1)

3. S est I'ensemble des points tels que IM =2
IM2=4 & (x—072+(y—1)2+@Z+1)°=4 = x?+y?+2°-2y+2z-2=0

4. (JK) est I'ensemble des points M tels dtel = kJIK
x=3k+1

JK a pour coordonnées (3 ; 0 ; 1) donc M a pour amumdes, y =0 aveck 0 R.
z=k+1

M O Sdoncx?+ (y—1)?+ (z+ 1)°=4 et MO (JK) donc (K + 1)+ 0 + k+ 1)*=4

soit 10k*+ 8k — 2 = 0 donc %*+ 4k — 1 = 0. Les solutions sokt= — 1 etk = %

Les points d'intersection de S et de (JK) sont desgooints M.; (— 2 ; 0 ; 0) obtenu polk=—1 et My» (1,6 ; 0 ; 1,2) obtenu pour
k= é =0,2.



